Analiza Matematyczna 2012/2013; Cw.; inf. D.; sem. I

Temat 02: Ciagi liczbowe i ich granice. Granice nieskonczone. Warunek Cauchy'ego. Dzialania arytmetyczne na ciaggach. Podstawowe techniki obliczania granic ciagow.
Istnienie granic ciagéw monotonicznych, istnienie pierwiastkéw. Podstawowe granice, w tym liczba e. Twierdzenie Bolzano-Weierstrassa. Granica gorna i dolna.

Zadanie 1
Znajdz wzory ogdlne ponizszych ciagéw na podstawie ich kilku poczatkowych wyrazow.
@ (a)= (L4.7.10,.) ®  (by)= B-42,4-22,.)
(©) (cy)=(0,1,0,-1,0,1,0,- L,0,...) @) (d,)=(0,1,523]119,..)
() (ey)= (1,0.1,0,.) ® ()= GQILILI111,.)
Zadanie 2
Napisz wzory okre$lajace wskazane wyrazy podanych ciagow.
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(€) ¢, =3"+3™s 432, ¢ @ d,= @)™, dp
Zadanie 3
Zbadaj, czy ponizsze ciagi sa: ograniczone z dotu, ograniczone z gory, ograniczone.
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@ a4y () b, =100- vn
() d,=+vn+8-+n+3
Zadanie 4
Zbadaj, czy ponizsze ciagi sa monotoniczne od pewnego miejsca.
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Zadanie 5
Uzasadnij ponizsze rownosci korzystajac z definicji granicy ciagu.
(a) lim 2n - (b) lim 10gn+ 1 5=0
n-on+tl n- o
© lim¥ntizo @ lim(5-2"=-o
n- « n- o
(e) lim ‘\‘/g =
n- w
Zadanie 6
Oblicz ponizsze granice. Skorzystaj z twierdzen o arytmetyce granic.
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Zadanie 7
Wyznacz ponizsze granice. Skorzystaj z twierdzenia o trzech ciagach.
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Zadanie 8
Uzasadnij zbieznos$¢ ponizszych ciagdw. Skorzystaj z twierdzenia o ciagu monotonicznym i ograniczonym.
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Zadanie 9
Oblicz ponizsze granice. Skorzystaj z definicji liczby e oraz z twierdzenia o granicy podciagu.
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Zadanie 10
Znajdz ponizsze granice. Skorzystaj z twierdzenia o dwoch ciagach.
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Zadanie 11
Oblicz ponizsze granice. Skorzystaj z tabelki dziatan z symbolem co.
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